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A`cˇtˇi‹v˘i˚t´é : ˜l´affl `qfi˚u`a`d˚r`a˚tˇu˚r`e `d`e ˜l´affl ¯p`a˚r`a˜bˆo˝l´e `eˇt
R˚i`e›m`a‹n‹nffl

On considère la fonction carrée f : x 7−→ x2. On souhaite déterminer l’aire
A délimitée par l’axe des abscisses, l’axe des ordonnées, la courbe Cf et la
droite d’équation x = 1.

L’idée consiste à encadrer cette aire à l’aide de rectangles.
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On partage [0; 1] en 4 intervalles de même lon-
gueur.

a) Calculer la somme des aires des rectangles
coloriés.

b) Calculer la somme des aires des rectangles
hachurés.

c) En déduire un encadrement de A.
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On partage [0; 1] en 8 intervalles de même lon-
gueur.

a) Calculer la somme des aires des rectangles
coloriés.

b) Calculer la somme des aires des rectangles
hachurés.

c) En déduire un nouvel encadrement de A.

d) Comparer cet encadrement au précédent.
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On divise désormais [0; 1] en n intervalles de même
longueur.

a) Quelle est la largeur de chacun des rec-
tangles ?

b) Quelles sont les abscisses des points de sub-
division ?
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On note un la somme des aires des rectangles in-

férieurs et vn celle des rectangles supérieurs.

a) Exprimer un en fonction de n.

b) Exprimer vn en fonction de n.

c) Justifier que un 6 A 6 vn.

Aide : On pourra utiliser

12 + 22 + · · ·+ n2 =
n(n+ 1)(2n+ 1)

6
.
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a) Calculer

lim
n→+∞

un et lim
n→+∞

vn.

b) En utilisant un 6 A 6 vn, en déduire la
valeur exacte de A.

A =


